Розділ 15
Показникові нерівності

Нерівності, які містять змінну в показнику степеня, називаються показниковими. Розв'язування показникових нерівностей при 
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 ґрунтуються на монотонності показникової функції, тобто:
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Розв'язання:
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Розв'язання:
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 За теоремою Вієта, маємо:
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Розв'язання:

Можна розглядати два випадки.
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Розв'язання:
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Позначимо 
[image: image45.wmf].

0

,

5

2

>

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

z

z

x

 
[image: image46.wmf],

0

1

2

<

-

-

z

z

 
[image: image47.wmf].

0

2

2

<

-

-

z

z

z


Оскільки 
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Розв'язання:
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Розв'язання:

Нехай 
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Розкладемо чисельник на множники 
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Цю нерівність розв’яжемо методом «змійки»:
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Враховуючи, що 
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Повернемось до заміни 
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Розв'язання:
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 Ця нерівність рівносильна такій сукупності:
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Піднесемо обидві частини останньої нерівності до квадрату:
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Розв'язання:
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Це дає можливість замінити одиницею: 
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Відповідь: 
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Розв'язання:
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Тоді дістанемо нерівність, рівносильну даній нерівності в області визначення:
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Логарифмічні нерівності

Нерівність, яка містить змінну під знаком логарифма, називається логарифмічною.
При розв’язуванні логарифмічних нерівностей необхідно враховувати такі два фактори:

1). Монотонність логарифмічної функції;

2). Областю визначення логарифмічної функції є множина додатних чисел.
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Розв'язання:

Ця нерівність рівносильна такій системі нерівностей:
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Знайдемо нулі цієї функції, розв’язавши таке рівняння:
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В силу монотонності логарифмічної функції маємо: 
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Розв'язання:
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Розв'язання:

Ця нерівність рівносильна такій сукупності систем нерівностей:
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Для розв'язування цих систем використаємо графічну ілюстрацію:
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Про логарифмуємо обидві частини нерівності з основою 2: ОДЗН: 
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Системи показникових нерівностей
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Так як 
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Розв'язуємо другу нерівність системи:
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В силу монотонності показникової функції маємо:
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Розв'язання:

Ця нерівність рівносильна сукупності двох систем нерівностей:
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